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- ;Por qué estudiar las representaciones globales?
- Estudio de propiedades dentro de una clase
- Identificar elementos indescomponibles
- Preservacion de propiedades existenciales

R
vx 31z A\ si(%,2) = ti(%,2)

i=1

- ;Por quéy para qué desarrollar algoritmos para decidir
descomposicion global?
- Encontrar ejemplos de representaciones
- Para el caso de algebras finitas, hay resultados tedricos que se pueden
traducir en algoritmos



REPRESENTACIONES GLOBALES

Definicion
Un producto subdirecto A C [[{A; : i € I} es global cuando se
cumple la siguiente propiedad:

PP (Patchwork Property) Si {F, : r € R} C 72, es un cubrimiento de I, y si xr,
conr € R, son elementos de A tales que para cadar,s € R, X, y Xs
coinciden en F, N Fs, entonces existe un x € A tal que x(i) = x.(i), cada
vez que i € F.

78 es la topologia generada por los ecualizadores E(x,y), con x,y € A,
definidos como:
E(x,y) ={iel:x(i) =y(i)}
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Definicion
Un producto subdirecto A C J[{A; : i € I} es global cuando se
cumple la siguiente propiedad:

PP (Patchwork Property) Si {F, : r € R} C 72, es un cubrimiento de I, y si xr,
conr € R, son elementos de A tales que para cadar,s € R, X, y Xs
coinciden en F, N Fs, entonces existe un x € A tal que x(i) = x.(i), cada
vez que i € F.

78 es la topologia generada por los ecualizadores E(x,y), con x,y € A,
definidos como:

EQGy) ={iel:x() = y(i)}

Dado un algebra Ay un conjunto ¥ C Con(A), decimos que ¥ es un
espectro global si A C [[{A/0 : 6 € X} es un producto global.
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Definicion

Un algebra A es relativamente globalmente indescomponible (RGI)
en una cuasivariedad Q si para todo producto subdirecto global
BCJ[{Ai:icl}talqueB~Ay{A :icl} CQ existeictal que
i B — Aj es un isomorfismo.

Ejemplos
- La cadena de 2 elementos es la Unica algebra de Boole

globalmente indescomponible.

- Las cadena de 2y 3 elementos son los Unicos reticulados
distributivos globalmente indescomponible.



PROBLEMAS COMPUTACIONALES

1. Dada un algebra Ay un conjunto ¥ C Con(A), decidir si el conjunto
> es un espectro global.

2. Dada un algebra Ay un conjunto ¥ C Con(A), decidir si existe
alglin subconjunto I C &, tal que I sea un espectro global.

3. Dada un algebra A decidir si es globalmente indescomponible.
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equivalentes:
1. ¥ es un espectro global
2. (¥) satisface el teorema chino del resto con respecto a

Un proyectivo C satisface el teorema chino del resto con respecto a
si cada sistema (6y,...,0p,X1,...,%,) sobre C, tal que {6y,...,6,}
minoriza ¥, tiene solucion.

> minoriza I cuando para cada 6 € T existe § € & tal que § C 6.



AVANCES TEORICOS (CASO A FINITO)

Lema
Dada un algebra A finita y un conjunto X C Con(A). Sean {6y,...,6,}

las minimales de X, entonces son equivalentes:
1. X es un espectro global

2. Vxp,...,Xxp € Atal que (64, ...,0n, X, ..
congruencias sobre (X), el sistema tiene solucion.

.,Xn) €s sitema de
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Problema
INPUT: Dada un algebra A finita y un conjunto & C Con(A).
OuTPUT: Decidir si ¥ es un espectro global

- Este problema esta dentro de coNP, ;es coNP-completo?

- ¢Existen restricciones que conviertan al problema en polinomial?
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